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Recapitulare sievaluare initiala

m Competente generale (conform programei clasei a V-a)

=

Identificarea unor date, mirimi si relatii matematice, in contextul In care acestea apar

2. Prelucrarea unor date matematice de tip cantitativ, calitativ, structural, cuprinse in diverse surse
informationale

Utilizarea conceptelor si a algoritmilor specifici in diverse contexte matematice

4. Exprimarea in limbajul specific matematicii a informatiilor, a concluziilor si a demersurilor de
rezolvare pentru o situatie dati

Analizarea caracteristicilor matematice ale unet situatii date

Modelarea matematici a unei situatii date, prin integrarea achizitiilor din diferite domenii

w

a4

73 1. Exercitii si probleme recapitulative

1. Calculati:
a) (3'%:372+22.2% - 2025%): (27" + 8 - 187 : 324);
b) (2+2-3) {22722 2%+ [3150: 35 (31 + 16},
¢) 12025 = 2025 + 32 - 23 + 2026" — 2025" + 0%,
AP+ +25+20: 20+ 22+ 2 +39)] - (1 +3+37+3%).
. Verificati daca urmatoarele numere sunt patrate perfecte, stiind ca » este numar natural:
ayx=2+4+6+..+2n
byy=1+3+5+.+2n-1;
)z=100+2-(1+2+3+...+99),
d)yr=2025+2-(1+2+3+.. +2024).
3. Calculati ultima cifrd a numarului:
ayx=2-3+1-2.3.., 2025+ 5%%,
b) y= 22027 = 32028 + 52029 + 62030;
c) z = 202520 + 20267 + 202727 + 20287,
d)[: 1+1 +2+22+23+...+22030.

N

. . 17 11 1 L
4. a) Transformati fractiile ordinare —7-, —, 43 sl i in fractii zecimale.
4 3 15 330
b) Transformati fractiile zecimale 1,9(3), 3,08(3), 5,28 si 0,1(23) in fractii ordinare
reductibile.

5. a) Aflati numerele care Impartite la 5 dau catul cu o unitate mai mare decat restul.

b) Calculati catul si restul impartirii numarului de forma abab la ab.

¢) Aritati cd nu existd numere naturale care impartite la 12 si dea restul 4 si impartite
la 18 sa dea restul 8.

d) Calculati restul impartirii numarului 70a + 37 1a 7, la 10 si la 14,

6. a) Efectuati calculele:
8
a) 1%+2%12; b)5.4 - 13'3,(3); ¢) (0,5)* + 0,(6) — 0,1(6);

d) 1,41 -10%:0,3; e) 1,12 +0,9%:0,3% f)1,21-(23-1,2):1,1°.
7. a) Transformati din baza 10 in baza 2 numerele: 29, 31, 47 si 135.
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b) Transformati din baza 2 \inbaza 10/ numerele: 11013, 10111, 10111010 si
11100101 2.
8. Determinati cifrele x si y, stiind ca 2, xy + 7, yx = 9,99.
9. Diferenta a doud numere naturale este 48. Impartind numarul mai mare la cel mai mic,
se obtin catul 3 si restul 2. Aflati numerele.
10. Suma a douad numere este 18,4, iar diferenta lor este 1,6. Calculati numerele.
11. Intr-un bloc sunt apartamente cu 2 camere si apartamente cu 3 camere, in total 20 de
apartamente si 45 de camere. Calculati cite apartamente sunt cu 2 camere si céte
apartamente sunt cu 3 camere.
12. lonut s-a gndit la un numar, din care a scazut 50. Rezultatul obtinut I-a impartit la 50.
A marit numirul obtinut cu 1 si noul rezultat [-a marit de 10 ori, obtindnd numarul 100. La
ce numar s-a gandit lonut?
13. Patru robinete, care au acelasi debit, curg impreund si umplu cu api un rezervor in
6 ore. Aflati in céte ore pot umple acelasi rezervor 3 robinete cu acelasi debit.
14. Pentru doua stilouri si trei pixuri, Ileana a platit 97,50 de lei. Pentru un stilou si sase
pixuri de acelasi fel cu cele cumparate de Ileana, Tudor a platit 82,50 de lei. Calculati cat
costd un stilou si cat costa un pix.
15. Din cei 28 de elevi ai unei clase, 18 participa la o activitate de ecologizare a spatiului
verde, iar 22 participd la o activitate de confectionare a mirtisoarelor din materiale
reciclabile. Stiind ca fiecare elev participa la cel putin una dintre cele doua activitati,
calculati cati elevi participa:

a) la ambele activitati;

b) numai la ecologizare;

c¢) numai la confectionarea martisoarelor.,
16. Un dreptunghi are aria egala cu 27 m? si litimea egala cu 0,(3) din lungimea sa. Aflati
perimetrul dreptunghiului.
17. Dimensiunile unui paralelipiped dreptunghic sunt exprimate prin numere naturale
pare consecutive. Stiind ca suma tuturor muchiilor paralelipipedului dreptunghic este egala
cu 96 cm, calculati volumul paralelipipedului dreptunghic.
18. Aproximati numarul 143073 prin adaos si apoi prin lipsa la:

a) zeci, b) sute; ¢) zeci de mii.
19. Rotunjiti numarul 814526 la:
a) sute; b) mii; ¢) zeci de mii.
20. Calculati:
a)24°17' + 17°24'; b) 65°14' — 15°7"; c)21°11'- 5;
d) 60°45' : 5; e) 43°24' + 17°53", ) 74°10' — 24°25";
g) 11°17' - 7; h) 53°12': 4; 1) 84°36': 6 + 6°7' - 9.

21. a) Suma a doud numere prime este 30. Determinati cele doud numere.

b) Diferenta a doud numere prime este 20. Determinati cele doua numere, stiind ca sunt
mai mici decét 50.

¢) Determinati numerele prime a si b, stiind ¢d 5a + 35 = 19.
22, Aflati cite numere de forma:

a) xlyz sunt divizibile cu 2; b) ab2c¢ sunt divizibile cu 5.

23. a) Scrieti cu cifre romane numerele: 2024, 1917, 2137.
b) Scrieti cu cifre arabe numerele: CXXIV, MCCXLIX, MDCCL.



24, Aflati a+ b + ¢, stiind ca:
ay ab +bc + ca=55;

b) abc + bca + cab = 555.
25. Notele obtinute de elevii unei clase la o evaluare sunt redate in tabelul de frecventa
intitulat ,,Nota la evaluare”.

[ Nota | 4 5 ]
|_ Frecventa notei 1
Frecventa procentuala

7 [ 8 [ 9 [ 10
3

S}
-blcx
9]
N

a) Completati tabelul cu frecventa procentuald a notelor.
b) Calculati media clasei la aceastd evaluare.

¢) Realizati o diagrami cu bare orizontale si una cu bare verticale, care si redea
rezultatele evaludrii.
26. Fie o semidreapta AB. In semiplane diferite determinate de dreapta AB, se construiesc
unghiurile BAC si DAB. Calculati masura unghiului DAC, stind ca:

a) «BAC = 47° 51 «BAD = 63°;

b) «BAC = 52°37"' si «BAD = 70°46".
27. Aflati numirul natural n care verifica egalitatile:

a) 2" + 2" + 27 = 448;

b)2+22+ 2%+ .. +2"=210_2;

¢) 3"+ 31 + 37 = 053

d)3+3°+3+ .. +3"= %(3‘0‘—3).

2&. Mihai are suma de 315 lei in bancnote de 10 lei si de 5 lel.

a) Este posibil ca Mihai sa aiba 10 bancnote de 5 lei? Justificati rdspunsul dat.

b) Daci Mihai are in total 36 de bancnote, aflati numarul bancnotelor de 10 lei si ce
procent din numarul bancnotelor de 10 lei reprezintd numérul bancnotelor de 5 lei.
29, Un unghi XOY are misura egala cu 60% din masura unui unghi alungit. Se considera
un punct M, exterior unghiului XOY, astfel incat «MOY = 0,(6) - «XOY. Un punct N este
interior unghiului XOY, astfel incat «YON = 36°.

a) Calculati masura unghiului XOY.

b) Aritati ci punctele X, O si M sunt puncte coliniare.

c) Aratati ca unghiurile XON si MOY sunt congruente.
30. In figura alaturatd, «4OB este unghi drept, «40C = 20°15' 5i
+«BOD =29°45". | ‘D

a) Calculati masura unghiului COD.

b) Dacid OM este axa de simetrie a unghiului 40B, calculati 1{_, .H
masurile unghiurilor DOM si COM.

c) Dacd ON este axa de simetrie a unghiului COD, calculati
masurile unghiurilor AON si BON.

r&‘
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£ 5% 7. Recapitulare si sistematizare prin teste

e Se acordd 1 punct din oficiu. Timp de lucru 50 de minute.

TESTUL 1
3 Completati spatiile punctate cu rispunsul corect. (2 puncte)
(0,5p) 1. Numirul cu (2%)* mai mic decat 179 este .
(0,5p) 2. Suma numerelor naturale care impartite la 3 dau catul 6 este egala CU evvreeinns .
(0,5p) 3. Camelia a cumpirat 3 stilouri si 5 creioane, pentru care a platit 70 de lei. Ionut

a cumpdrat 5 stilouri si 3 creioane de acelasi fel, pentru care a plitit 106 lei. Un
stilou a costat .. "

(0,5p) 4. Latimea unui dreptunghl reprezmta 75% dm lunglmea dreptunghlulul Daca
lungimea dreptunghiului este de 20 m, atunci perimetrul dreptunghiului este

0 et oo S T R S I
incercuiti litera corespunzitoare raspunsului corect. (2 puncte)
(0,5p) Rezultatul calculului 2¥ — 5% + 187 : 17 este egal cu:
A 14, B. 18; C.19; D. 20.
(0,5p) 2. Media aritmetica a numerelor 3,75 si 4,25 este egali cu:
A 3,90; B. 4; C. 4,05; D. 4,10.
(0,5p) 3. Fractia ;—% este echiunitara pentru » egal cu:
A. 16; B. §; C.5; D. 7.
(0,5p) Dintre fractiile zecimale 2,2(3), 2,(23), 2,22 si 2,23 cea mai mare este fractia:
AL 2,(23); B.2,23; C.2,2(3); D.2,22.
Uniti, prin sigeti, fiecare enunt aflat in coloana din stinga cu rispunsul
corespunzator aflat in coloana din dreapta. (2 puncte)
Desenati sase puncte distincte doua cite doud.
A B
(0,5p) Cel mai mare numar de drepte care se pot obtine unind punctele date  a) 6;
doua céte doud este egal cu ...
(0,5p) 2. Cel mai mic numir de drepte care se pot obtine unind punctele date ~ b) 10;
doua cate doua este egal cu ...
(0,5p) 3. Daca exact cinci dintre puncte sunt coliniare, atunci numarul dreptelor ~ ¢) 8;
care se obtin unind punctele date doua céte doua este egal cu ...
(0,5p) 4, Daci exact patru dintre puncte sunt coliniare, atunci numirul dreptelor ~ d) 1;
care se pot obtine unind punctele date doua céte doua este egal cu ...
e) 15.
Scrieti rezolvarile complete. (3 puncte)
(Ip) Impartind numarul natural nenul @ Ja numérul natural nenul b, se obtin cétul 2
si restul 7. Ardtati cd numarul 4a — 85 — 1 este cubul unui numir natural.
(Ip) 2. Caleulati 2,3+ {5+ 0,1 -[100-0,01 +5,2-(17-1,2:0,1)]}.
(Ip) 3. Scrieti toate numerele de forma 75 divizibile cu 5, stiind cd x =y + 1.
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Capitolul
Multimi. Multimea numerelor naturale

m Competente generale. Competente specifice. Exemple de activitdti de
fnvatare

1. Identificarea unor date, mirimi si relatii matematice, in contextul in care acestea apar
1.1. Identificarea unor notiuni specifice multimilor si relatiei de divizibilitate in N
- Recunoasterea unor mulfimi finite sau infinite (mulfimea numerelor naturale,
multimea numerelor naturale pare/impare, mulfimea cifrelor unui numdr, multimea
divizorilor/multiplilor unui numdar natural)
- Definirea unor mulfimi folosind diagrame si/sau enumerare de elemente
- Recunoasterea unor numere prime
- Identificarea, dintr-o multime de numere, a unui numdar compus
- Identificarea unui divizor al unui numar dat
- Scrierea unui numdr natural de doud cifre ca produs de puteri de numere prime,
prin observare directd
- Scrierea mulgimii divizorilor unui numdr natural folosind descompunerea in produs
de numere prime
- Recunoasterea unor perechi de numere prime intre ele
2. Prelucrarea unor date matematice de tip cantitativ, calitativ, structural, cuprinse in
diverse surse informationale
2.1. Evidentierea in exemple a relatiilor de apartenentd, de incluziune, de egalitate si a criteriilor
de divizibilitate cu 2, 5, 107,351 9 in N
- Recunoasterea si exemplificarea de elemente care aparfin/nu aparfin unei multimi
date prin diagramesau prin enumerarea elementelor
- Recunoasterea i exemplificarea de mulfimi date prin diagrame sau prin
enumerarea elementelor:multimi care sunt sau nu in relatie de incluziune
- Identificarea unor numere naturale care se divid cu 2, 5, 10", 3 sau 9, utilizdnd
criteriile de divizibilitate
- Scrierea unui numdr natural ca produs de puteri de numere prime folosind
descompunerea in factoriprimi
- Selectarea dintr-o enumerare datd a numerelor naturale prime/compuse

3. Utilizarea conceptelor si a algoritmilor specifici in diverse contexte matematice
3.1. Utilizarea unor modalitati adecvate de reprezentare a multimilor si de determinare a
cmnde. siac.mmm.c.
- Reprezentarea unor multimi prin diagrame si/sau prin enumerarea elementelor
- Efectuarea de operafii cu multimi (reuniunea, intersectid, diferenta) pundnd
accentul pe exemple practice
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= Determinarea-c.mm.dese.mmimc. prin descompunerea numerelor naturale in
prodts de puteri de numere prime

- Pertficarea, prin exemple, a proprietdtii (a, b) - la,bl=a- b, unde a si b sunt
wimere naturale (de exemplu, calcularea c.m.m.m.c. pentru numere prime intre ele)

- Utilizarea unor exemple pentru deducerea unor proprietdati ale relatiei de
divizibilitate in mulfimea numerelor naturale

4. Exprimarea in limbajul specific matematicii a informatiilor, a concluziilor si a
demersurilor de rezolvare pentru o situatie data
4.1. Exprimarea in limbaj matematic a unor situatii concrete care se pot descrie utilizand
multimile si divizibilitatea in N
- Exprimarea in limbaj matematic a unor caracteristici ale elementelor unor multimi
Jinite (de exemplu, multimea cifrelor pare)
- Formularea unor enunturi simple folosind cuvintele W$E7, L sau”,  nu” in contextul
operafiilor cu multimi
- Ulilizarea terminologiei specifice divizibilitaii
- Redactarea rezolvarii unor probleme referitoare la relatia de divizibilitate in N

9. Analizarea caracteristicilor matematice ale unei situatii date
5.1. Analizarea unor situatii date in contextul multimilor si al divizibilitatii in N
- Asocierea ,,unu la unu " a elementelor a doud multimi finite care au acelasi cardinal
- Estimarea cardinalului unei multimi in contexte practic-aplicative (de exemplu:
numdrul elevilor scolii, numdrul notelor obtinute de un elev intr-un semestru,
numdrul oraselor unui judet)
- Analizarea si compararea unor metode diferite de rezolvare a unei probleme de
divizibilitate

- Aplicarea proprietdtilor divizibilititii in ¥ pentru rezolvarea exercifiilor cu fractii

6. Modelarea matematici a unei situatii date, prin integrarea achizitiilor din diferite domenii
6.1. Transpunerea, in limbaj matematic, a unor situatii date utilizand multimi, operatii cu
multimi si divizibilitatea in N
- Deducerea unor consecinte imediate care decurg din analizarea unui set de date
asociate multimilor (de
- exemplu, in general A \ B este diferitd de B\ 4)
- Interpretarea unor situatii practice sau interdisciplinare (de exemplu, numeral
cardinal/ordinal) folosind limbajul specific multimilor st operatiilor cu multimi
- Interpretarea unor notiuni de bazi din geometrie (punct, segment, semidreaptd,
dreaptd; pozitii relative: punct-dreaptd, dreapid-dreaptd) utilizand limbajul specific
multimilor



=) 1. Muliimi: descriere, notatii, reprezentari.
Relatia dintre un element si o0 mulfime.
Multimi numerice si mulfimi nenumerice

» Multimea este o colectie de obiecte bine determinate si distincte numite elemen-
tele multimii. Multimile se noteaza, de regula, cu litere mari; 4, B, C. ..., iar elementele
multimilor se noteaza cu litere mici, cu numere, cu anumite simboluri.

* Multimile pot fi definite in trei moduri:

1. Enumerand toate elementele multimii intre acolade

Exemplu: 4= {1,3,5,7,9}.

2. Enumerand toate elementele multimii in interiorul unei linii curbe inchise,
numitd diagrami Venn-Euler
A0 *3 o7

Exemplu:
_*5 .9

3. Enuntind o proprietate caracteristici elementelor multimii (proprietate pe care
o are oricare element al multimii si nu o are niciun alt element care nu se afld in multime)

Exemplu: 4 = {x | x este o ciftd impara}.

Citim: multimea A este mulfimea tuturor elementelor x, cu proprietatea ca x este cifrd
impard.

» Daci A este 0 multime si x un element al siu, atunci vom scrie x € A si vom citi
x apartine multimii A. Daca x nu este element a multimii 4, atunci vom scrie X & A si
vom citi x nu apartine multimii A.

Exemplu: Daci 4= {1,3,5,7,9},atunci l e 4,3€4,.5€4,7€4,9¢4 si0 ¢ 4,
2¢A4,6e24,11 ¢ A

Observatie: Intr-o multime fiecare element este scris o singurd data.
Exemplu: Multimea literelor din care este alcdtuit cuvantul matematica este:
M={m,a,t e, ic}.

* Multimea care nu are niciun element se numeste multimea vida sl se noteazd cu

simbolul .
Exemplu: Multimea consoanelor din cuvantul eu.

* Multimea care are ca elemente toate numerele naturale este numitd multimea
numerelor naturale si se noteaza cu [N. Scriem:
N={0,1,2,3,...,n-1,n,n+1,..}.
* Multimea numerelor naturale diferite de zero se numeste multimea numerelor
naturale nenule si se noteaza cu N*. Scriem:
N ={1,2,3,...,n-Lin,n+1 .}
» Dacai toate elementele unei multimi sunt numere, atunci mulfimea se numeste
multime numerica.
Exemplu: C={2,7, 11}. Multimea C are ca elemente doar numere, 2eC7eC 11 eC,
si astfel multimea C este 0 multime numerica.
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* Daci o multime contine cel putinun element care nu este numar, atunci multimea se
numeste multlme nenumerica.

Bremptt: 1 = = {m, a, t, e}. Multimea D contine litercle din care este alcatuit cuvantul
mate. Mu]timea D este o multime nenumerica.

* O multime care are » elemente, unde » este un numar natural, se numeste multime
finitd. Numirul de elemente ale unei multimi A se numeste cardinalul multimii M si se
noteazd card M.

Exemple:

* Multimea vida () este o multime finita si notam card & = 0.

e Multimea £ = {0,4, 7, 15} este 0 multime finita si notam card £ = 4.

* O multime care nu are un numdr finit de elemente se numeste multime infinita.
;‘ xemi }it

e Multimea numerelor naturale si multimea numerelor naturale nenule sunt multimi
infinite.

® Dreapta, semidreapta, segmentul, considerate ca multimi de puncte, sunt multimi
infinite.

. 0 . aC'l'lVI'I'aTI de mvafar‘e 000

. Scrieti multimea literelor din care este format cuvantul:

a) hibliotecd, b) cinemateca; ¢) actualitafi.
2. Scrieti multimea cifrelor din care sunt formate numerele:
a) 43257, b) 524123; ¢) 17230415; d) 425730.
- Scrieti multimea numerelor naturale:
a) mai mici sau egale cu 4; b) cuprinse intre 6 si 14.
4. Scrieti multimea cifrelor: a) pare; b) impare.

9. Fie multimile: 4 = {1,3,4, 7} si B= {2, 4, 7, 9}. Scrieti valoarea de adevir a propo-
zitiilor:
a)2 e 4, b)3 & A4; c)2 ¢ B;
d) 1799 ¢ 4; e)d e dsi4 e B; Nledsau7 e B.
- Scrieti urmatoarele multimi cu ajutorul unei proprietiti caracteristice a elementelor:
7{0123456}B~{02468}C 11,3,5,7,9}, D=1{1,3,9,27, 81, 243}.
7. Precizati valoarea de adevir a propozitiilor:

a)3 €40, 1,3}; b)2 e {1,4,5};
c)def{xe NIx<53; d)0 e
e)2” e {x e N|x<3"); H10e {x e N|7<x<12}.
8. Indicati propozitiile false:
a)2e{l,7,3} b) 7% e {1,3,9}; )4e{l 2,3}
d)7¢1{0,3,7,11}; e)0 e Hoed.
9. Scrieti urmatoarele multimi, enumerand elementele acestora:
A={x e N|x<4}; B={xeN'|x<4};
C={xeN|3<x<T} D={xeN|4<x<10}.



pd) Aplicarcisiexersare =L L L

0 Tied=1{0, 1,3} si B= {x|x=2"+dsia e 4} Scneti clementele multimii B si
nrecizati cardinalul multimii 5.
11. Stabiliti valoarea de adevar a propozitiilor:
a){1,2,3)={x e N |[x+2<5}; b) {x e N|12"-2"=63} = {6};
¢){1,3,5,7,9} = {x € N |x— | este cifrd para}.
12. Scrieti elementele multimilor:
A={x|xeN,x=2k+1, ke N, k<3}; B={x|xeN x=2"keN k<4
C={x|xe N, 2°<32} D={x|xeN,x <64}
13. Aflati cardinalul multimilor:
A={x e N|x<2025}; B={xe N |x<1957}; C={xeN|4<x<10};
D={xeN|2<x<7}); E={xeN|5<x<l14}; F={xeN|2<x<2026}.
14. Scrieti elementele multimilor:
A={xeN|3 =1sau3" =27}, B=lxeN|x=2"neN,n<5});
C={xeN[x*<12six29}; D= {x e N|xeste ultima cifrd a lui n*, n € N}.
15. Determinati elementele multimilor:
A={x|xeN,x+3<7}; B={x|xeN 2" -5>xsix<3 -2}

C = {x|x e N, x este patrat perfect de doua cifre}; D= {g | x este cifrd impard};

E={x|x e N, x este patrat perfect si x are ultima cifra 3}, F={x|xeNsi2"'=32}

PE] Aprofundare si performanta ***
16. Determinati elementele multimilor:
A= {x e N |8 + 8" este patrat perfect}; B= {x € N|24"+ 24°*! este patrat perfect}.
17. Scrieti elementele multimilor de mai jos. Ce observati?
A={xeN|7£x£11};B:{xeN|5Sx*2§9};C={xeN| 13<2x—-1<21}.

18. Determinati multimile: 4 ={x e N|x =2ab si x patrat perfect};

B={xeN|x=lab sixpatrat perfect}; C= {x € N (1+2-22-2%): (1 +27) 2x}.

PE-PP | Supermate ****

19. Determinati multimile 4 si B care indeplinesc simultan proprietitile:
a) {1,2, 3, 4} reprezinta multimea formata din toate elementele multimilor A4 si B;
b) fiecare multime are cite doud elemente;
c)dacix € 4, atuncix +1 € B.

20.Se da multimea 4 formata din numere naturale, cu proprietatile:
a)9 e A; b)dacax € 4,atunci Sx +1 € 4, ¢) dacid 7x +4 € A, atuncix € 4.
Aratati cd 6 € A.
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¢-Doud multimi sunt egale 'dac au aceleasi elemente. Daci A $i B sunt [m] H
doud multimi egale, notim 4 = B, iar daci nu sunt egale, notam 4 # B.

Exemplu: Fie 4 = {1, 3, 9} si B = {3°, 3, 3%} doud multimi. Efectuand ridicarile la
putere, obtinem B = {1, 3, 9} si ca urmare multimile 4 §i B sunt formate din aceleasi
elemente, deci sunt multimi egale. Notim 4 = B.

Observatii:

* Dacia A = B, atunci orice element al multimii 4 este si element al multimii B si orice
element al multimii B este si element al multimii 4.

* Daci cel putin un element al multimii 4 nu este element al multimii B sau cel putin
un element al multimii B nu este element al multimii 4, atunci multimile 4 si B sunt
diferite, adica 4 = B.

®* Daca 4 = B, atunci card 4 = card B,

* Daca card 4 = card B, nu inseamna ci 4 = B. Existi multimi diferite care au acelasi
numar de elemente.

Exemplu: Pentru 4 = {3, 10, 15} s1B=10,2,3},avem 4 # B si card 4 = card B.

Retinem!

Proprietitile relatiei de egalitate

* A =4, oricare ar fi multimea 4. orice multime este egal cu ca insasi (reflexivitate).

* Dacé 4 si B sunt doud multimi, astfel incat 4 = B, atunci B = A (simetrie).

¢ Daci 4, B si C sunt trei multimi, astfel incit 4 = B st 8= C, atunci 4 = C (tranzitivitate).

¢ O multime 4 este inclusa intr-o multime B si notam A < B, daca orice element al
multimii 4 este si element al multimii B. Se mai spune ca multimea B include multimea A
si scriem B o A.

In acest caz, se spune ca multimea 4 este o submultime a multimii B.

Exemplu: Daci 4 = {q, b}, B={a, b, c}, C= (b, c}, atunci 4 — B si C — B, adica
multimile 4 si C sunt submultimi ale multimii B.

Ohsvwaiii:

* Multimea vida este submultime a oricirei multimi. adici & — M, oricare ar fi
multimea M.

®Daca M = {1, 7, 77}, atunci submultimile multimii M sunt: g, {1}, {7}, {77},
L7 {1,773, (7,77} s {1, 7, 77}.

Numirul submultimilor oriciirei multimi finite M este egal cu 2eard M,

Retinem!

Proprietitile relatiei de incluziune

* A c 4, oricare ar fi multimea 4, orice multime este inclus in ea insasi (reflexivitate).

¢ Daca 4 si B sunt doud multimi, astfel incit 4 — B s1 B 4, atunci 4 = B (antisimetrie).

* Dacé 4, B si C sunt trei multimi, astfel incat 4 — B si B < C, atunci 4 < C (tranzitivitate).
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1. Scrieti toate submultimile multimilor:  a) {1,2j:  b){2,3.5 | c)ia, b, c}.
2. Scrieti trei submultimi ale multimii numerelor naturale.
3. Scrieti toate multimile X care indeplinesc conditiile: {1.3} < X siXcil1,2,3,5, 7.
4. Dati trei exemple de multimi egale cu multimea vida.
5. Fie multimile: 4= {x e N|3x <10} siB={x e N'[x +2<7}.
a) Scrieti elementele celor doua multimi.  b) Stabiliti dacd 4 < B sau 5 < A.
6. Care dintre multimile de mai jos sunt egale?
A={xe N|3<x<8}; B=1{4,5,6,7}; C={xeN|4<x<T};
D={xeN|x>3,xcifrd}; E={xeN|x<5, xnumarparj.

7. Stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii:

a) {1,2,5} =10, 1,2,5,7}; b) {1,2,5} {0, 1,2,5,7};
c) {3.7,11} o {3}; d)fxeN|x<2}c{xeN|x<2}
e) D {0} f) {x e N'|x <5} < {x € N |x este cifrd a numarului 34021}.

PE | Aplicare si exersare **

8. Fie M={11,21,31,....91}.
a) Scrieti cardinalul multimii M.
b) Scrieti trei submultimi ale multimii A formate din céte patru elemente.
¢) Scrieti toate submultimile multimii M formate din céte opt clemente.
9. Fie M= {0, 1, 7}.
a) Scrieti toate submultimile multimii A.
b) Scrieti multimea X formata din submultimile multimii A.
¢) Scrieti cardinalul multimii X.
19. Fie M = {x | x este cifrd para}.
a) Scrieti elementele multimii M.
b) Scrieti trei submultimi care sunt incluse in M.
¢) Scrieti trei multimi care includ multimea M.

11. Determinati toate valorile lui x pentru care urmatoarele afirmatii s fie adevarate:

a) {x} < {2,4}; b) {2,3,x} < {1,2,3,5}; Ol 4 cil. 4,6, 7).
12. Completati spatiile punctate pentru a obtine propozitii adevarate:

a) Dac orice element al multimii A4 este element al multimii B, atunci 4 ... B.

b) Daca exista in multimea A cel putin un element care nu este element al multimii B,
atunci 4 ... B.

¢) Daca orice element al multimii 4 este element al multimii B si orice element al
multimii B este element al multimii 4, atunciA4 ... B.
13. Fie multimile: 4 = {2x — 1, x,3x + 1} siB={2(x + 1) = 3,2x =7, 2x + 8. Determi-
nati x € N, astfel incat 4 = B.
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